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위의 그림에서  tan, tan , tan  이다.  
탄젠트 함수의 덧셈공식에 의하여 다음 관계식을 얻는다. 

▶  tan  tan




tan tan 



tantan 














 ,

▶   tan  tan 




tan tan 



tantan 
















(1)   




  



           




           



≥     

  따라서, ≠과  ≤ 이고, 이 부등식을 만족시키는 의 범위를 구하면
       ≤               ------------------- ㉠
  이다.  ㉠과  ≤을 만족시키는 의 개수 은        이다.
  그러므로, 극한값은  lim

→∞



 lim

→∞



 

 이다.

 (2)  


·







≥

  ① ≥인 경우
     ≤  ⟹  ≤

     ⟹  ≤





 



     ⟹   

     ∴  ≥과   을 동시에 만족시키는 정수 은 없다.

  ➁  ≤ 인 경우
     ≥  ⟹  ≥ 

     ⟹  ≥


 





     ⟹  ≤ 




  또는  ≥ 






  ▶  이면,  ≥  또는  ≤   이다.
         ∴   이다.

▶ ≥이면,  ≤ 과  ≥

 을 만족시키는 은 없다.

(3)  

tan


 tantan tan

tantan



  이므로,  이다.

따라서   

 이다.
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1.

점 개를 포함하는 직선의 갯수 : 
점 개만을 포함하는 직선의 갯수 : 
점 개만을 포함하는 직선의 갯수 : 

 ×   ×    ××


 ×         

                            
 확률 =  

 


 







                              

2.

   가 영역 과 겹치는 부분을 살펴보면 그림과 같다.
≤≤일 때 겹치는 부분의 길이는 과 사이의 거리이다.


 이면  
 이므로, ≥

 일 확률은

≥













sin


  




 


 cos














 

 
 



[별해] 









sin


 를 구하여도 된다.

         



3.

 반지름이 일때 영역의 넓이 : 



     







 


sin


  










sin 




                                           ★
 cos 




′
 cos


  


sin 


 이므로

 ★ = 
 





cos 


 




cos












     
  sin 




′
 sin 


  


cos 




 




cos


  

 sin  













sin




      
 






cos











 


  




★ = 
 


    









∴     











  







  










         


